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33 NPUPOAHO - MaTeMaTHUKe Hayke Yuusepsutera y Kparyjesuy

Ha cepnuun Hacrasno-uayunor seha Ilpupoano - maremarnukor ¢axynrera y Kparyjesuy
oapxxanoj 08.07.2020. ropune (270/XII 1) u na cenmmum Beha 3a npupojHo - MareMaTHuke
nayke ojapxanoj 15.07.2020. roaune (IV. 01  466/17) oapehenn cmo 3a uinanose Komucuje 3a
MOJIHOLICILE M3BEIITAjd O OLEHW HAYYHE 3ACHOBAHOCTH TEME M MCIYHEHOCTH YCIOBa KaHAWaTa
Munuie Munusojesuh [lanac 3a u3pajay nokropeke aucepraje: "Memosnra MeTpHIKA AnMen3uja
rpagosa". Ha ocHosy npuiosxeHe JOKyMCHTALM]E H MTO3HABAA pajia kanauaaTa, Komucnja noanocu
cnenehu

H3BEIITAJ

1. Hayunu npucryn npodjiemy npejuloReHor HaupTa JIOKTOPCKe JMcepTanuje n npoieHa HayaHor
JIONPHHOCA KPAjiber HCX0/1a pajaa

[lonasHe ocHOBE YMHE PE3YNTATH AOCAAANILUX MCTPAKHBAILA U3 IPAPOBCKUX MHBAPHJAHTH KAO
IITO CY METPHYKA JMMEH3Mja M MeTpMUKa AuMensuja rpana rpada. [lpso je yseaena MeTpuuka
JuMeHsuja, Taunuje aeduuucanu cy je 1975 rogune Slater m 1976 rojuue Harrary n Malter,
HE3aBUCHO JeHH o7 Apyrux. 1lpsobuTHo je Cnatep HAIA0 NPUMEHY OBE HHBAPU]AHTE 34 je/IMHCTREHO
NPENO3HABAILE YIbe3a Y MpexaMa, JIOK Cy je IPYTH MCKOPUCTUIX 34 1IpobieM HaBuraumje pobora y
Mpexama, y XeMHJH, KA0 M Y Iperno3Hapaiby o0pasana u obpaje ciauka.

Kako Merpuuka AMMEH3Mja M CKYIl paspeuieia Jlaje Heky uHGopMalujy o uBopoBuMa rpada
IIPUPOAHO CE€ MOCTABBAIO MUTALE [d JM MOCTOJM HEKN NApaMeTap Wiy rpadoBcka MHBApUjanTa,
Koja ce Ha MCTH HauuH Gaeu rpanama rpada. Ojrosop Ha oBO nutame neaasho jaajy Keneni u
OCTAJIN, [JIE CY AYTOPH YBCIIH METPHUKY JIMMEH3H]Y I'paHa rpada.

[ourro ¢y ysejiene Hanpe onucane rpadoseke uHpapujante Keneni u ocranu (2017) cy ysenn
1I0jaM MEUIOBMTE MeTpuuke auMensuje. Ouu cy aokasanu aa je oarosapajyhu npobiem y onurem
ciyuajy N P- texak, janu cy nobpe npolieHe rpaHula, KAO M Cr3akKTHE BPEIHOCTH 33 HEKONMKO
KOHKPETHHX Kliaca rpadosa.

Ilpeutoxena Tema JIOKTOPCKE AMCEPTallMje NMPMIIALa OOJIACTH JAMCKPETHE MATEMATHKE M OJIHOCH
ce Ha ojipehuBaLe 0cobMHA MEIIOBUTE METPHYUKE JMMeH31je NoMohy KOJHMX ce MOr'Y JIAKIIE OJIPe/IUTH
J101b¢ M TOPIL>C FPAHUILE, KAO M EI3aKTHE BPEJIHOCTH 3a Heke kiace rpadosa. [IpolicHa Kpajiber nexoa
HCTPpaXKHBahd KaHAH1aTa je Ja he ce OJPEAHTH HCKA OIIIITA CBDjCTBa W 0COOMHE MEIIOBHTE MCTPHYKC
AuMmeHsHje, a To he ce MCKOPHCTHTH 3a NPOHAJAKCHE MOrO/IHMX IPAHMLIA MM HANAKEILE TAYHUX
BPC/IHOCTH 3a HeKe Kiace rpadosa, LITO je 0/1 3HAYAJA 34 PA3BOj OBE HEAABHO yBejcHe rpadoscke
HHBAPUJAHTE, & 3aTHM H came Teopuje rpadosa.

2. Obpaznoxeme npeMeTa, METO/1A M WA KOjH YBepsbueo ynyhyjy na je npeaioaena tema on
3HAuAja 32 pa3Boj Hayke.

2.1, Ipegmetii, yubesu U Xullowese queepaiayuje

IIpeamer uCTpaKkuBabLa J0KTOPCKE McepTalje kananaara Muinie Muiugojesuh lanac jecre
[IPOHAJIAKECHLE OIUITUX CBOJCTABA M 0CODMHA MEIIOBHTE METPHUKE AMMEH3H]E. Y YBOJIHOM JIeiy Jin-
ceprauuje nopejl oNuTHX nojMosa ¥ geduHunnja U3 teopuje rpadoea, 6ule ysenena v aeduunimja
npobjemMa MENIOBUTE METPUUKE AMMEH3Hje. 3aTUM, y YBOJAHOM jaeiny Ouhe NpuKaszaHy HPeTxo/iHu
PE3YTATH Y BE3M MEIIOBUTE MCTPHUKE JIMMEH3Mje Ha3upanu Ha pajy



e A. Kelenc, D. Kuziak, A. Taranenko, I. G. Yero, Mized metric dimension of graphs,
Applied Mathematics and Computation 314 (2017) 429-438.

JlaTh pesyntaTi u3 nuTeparype Aajy 4o6py OCHOBY 34 NPUKA3 OPMIHHAINMX HAYYHMX PE3yITaTa.

LllTo ce THYE HOBMX W OPUIMHAIHMX HAYYHMX pe3yaTaTa, oHM he OHTH Noje/beHr ¥ TPU LEInHE
(nornarsba). Hajipe he 61Ty U3BEACHE OMIITE JOHE PAHMLE MELLOBUTE MCTPUUKE AMMEH3H]E, 3aTHM
omure Nordhaus  Gaddum aome 1 ropie rpanuue 3a 30Mp M NPOM3BOJL MELIOBHTE MCTPHUKE
mmmensuje rpada G u mwerosor kommiementaphor rpada G. Y nocieusem aey aucepraumje Guhe
JIaTE Cr3aKTHE BPE/IHOCTH 3a HEKE CHICIMjAIIHE Kiace rpadosa.

Kao mro je seh namomenyro, npsu wib jmcepraimje je Jo0ujaibe 100puX JIOILUX Tpanuila
MEIIOBHTE METPHUKE AMMEH3Hje rpadosa. 3arum Gu ce oBe rpanuile NpUMEILHBAIE 34 oapehuBaise
Nordhaus  Gaddum rpanuia, Kao u 3a 100Mjae r3akTHUX BPEMHOCTH MENIOBHTC MCTPHYUKE
JIMMEH3Mje HeKMX crleljaiinx Kinaca rpadopa. Ha kpajy 6u ce oapeljusanc damunmje rpadopa Ko
KOJUX Cy METPHUKA JIMMEH3H]a U METPHUKA JIMMCH3M]A [PAHA KOHCTAHTHE M HE 3aBUCC 0J1 pejia rpada,
@ MCIIOBHTA METPMYKA AMMEH3M|a je HEOI'PAHHYEHA 3a JIOBOJLHO BEJIMKE BPEJHOCTH pejia rpada, Tj.
pacTe 3aje/iHo ca peaoM rpada.

OcHoBHe XuIoTese AXCEPTAlM]e, 0/1 KOJHX ce M0Ja3M, Jecy [Ja OBA HEJAABHO YBEACHA MEIIOBUTA
METPHUKA JMMEH3Mja rpaoBa MMa HEKe OMTHO JIpyraumje TEOPHjcKe KapPaKTEPHCTHKE OjI OCTAJIMX
npofiema MeTpuuke aumensuje. 36or Tora u3 nocrojehe nureparype Huje yeek Moryhe JIMpeKkTHO,
a IOHEKa/l HM MHJMPEKTHO, KopucTHTH nocrojehe Teopujcke pesynrarte, seh je Heonxoano aa ce
nponaljy HOBa CBOJCTBA KOja KapakTepuLLy caMo OBY IpadOBCKY HHBAPH]AHTY.

2.2. Mettioge uctmpasicusarba

Y nuceprauuju he 6utn kopuihene yoduyajeHe MaTEMaTHUKE CTPATETH]E, Tj. JIOKA3MBAILE FOPH:E
TPaHMIIE CE CACTOjH Y 0JpehBalbY KOHKPETHOT JIOMYCTHBOL PELLEthA UMja je BpeaHOoCT hyHKIM]e 1HIba
ONTHMAJIHA, JIOK JIOKA3HBAILE JIOIL€ IPAHUILE YIIABHOM CE CACTOJM Y NPUMEHH 3aKOHA KOHTPANO3U-
umje. Ipoumpyjyhu oBy ocHoBHY cTpaTerujy, kopucrelin 061acTH KOMOMHATOPHKE H OIITHMH3AILM]E,
10 je Moryhe HCKOpUCTHTH Y J100Mjatby 100PHX OIIITHX M KOHKPCTHHUX JOILMX IPANMIEA MELIOBUTE
METpHUKe Jumensuje rpadosa. 3a onpehusamse omurux Nordhaus  Gaddum rpanuna norpebuo
Je KOPMCTHTH jOIII M HEKE eJIeMEHTEe eKCTPEMAIIHE TeopHje Irpadona.

2.3. OreupHu cagpaicdj qoKmopere gucepiiayuje

lIpeanoxena nokropeka aucepranuja he caapkatu ciefieha noriaemba:
I. ¥son

2. Onuure A0e IPAHUIE MENTOBHTE METPHUKE AHMEH3H]e

3. Omure Nordhaus — Gaddum rpanuie

4. ErsakrTHe Bpe/IHOCTH MELIOBHTE METPHUKE JIMMEH3H|C

5. 3aksbyuak

Jlutepatypa



3. OGpasaozkerse Teme 3a M3paJY JOKTOPCKE JUCEpTaumje Koje omoryliana 3ak/by4aK 1a je y nuramy
OPHIMHAIHA H/C]a WJIH OPHIHHANAH HAYMH AHAIM3MPAILA Npodaema

Kao wro ce moxe BHJIETH y TaukaMa |. U 2., OCUM YBOJIHOT IOIJIAR/bA U 3aK/bYUKa, CBA OCTANA
nornasiba 61 cajipiKajla OPUIHHAIHE HAYUHE Pe3yNTaTe HACTale y u3paan oee aucerpanuje. Hone
omuite jomse rpanuie, omure Nordhaus  Gaddum rpanunite, K40 M ersakTHE BPEJAHOCTU HA HEKHM
MHTEPECAHTHUM Kjlacama rpadosa 3HAYAJHO MElbajy IOIC] HA MCLIOBMTY METPHUKY JWMCH3U)Y
rpaosa, nocmarpajyhin y ojHocy Ha J10Cajlalihe Pe3yITaTe U3 JINTEPATypeE.

4. Yexanahenocr aeduunupje npevera MCTPAKHUBALA, OCHOBHUX NOjMOBA, MPELIOKEHE XUIOTE3E,
H3BOpPA NOAATAKA, METO/JA AHA/IN3E CA KPUTEPU]YMHMA HAYKE Y3 NOITOBAILE HAYMHHX NPHHUMNA Y
M3PajIn KOHAYHE Bep3uje IOKTOPCKe HcepTanuuje

Cau Teopujcku (HayuHH) IONPHHOCH OBE JiMcepTalMje he GUTH HCKA3aHN y CTPOrOM MATEMATHUKOM
cmuciy (nedunuimje, ieMe, Teopeme, UT), y3 npelusse ojrosapajyhe noxase, unme ce y MOTIYHOCTH
MOIITYjy OCHOBHH KPHTCPHjyMU MATeMaTHKe Kao Hayke. CBu Hayunu pesyataTh he, ocuMm Kpurepu-
JyMa CTPOrOCTH M IPELM3HOCTH, OHTH M NPHKA3AHM HA nperiean naunt, uime he 6utH omoryhen
M Jaki npouec sepudukanmje. Tom npouecy he ocum akrusuor yuemtha unanopa Komucuje,
JIONPHHETH M pelleH3Hje PajoBa HOCAATHX Y IO3HATE MEhyHAPOHE HAYUHC HACOINCE U3 00J1aCTH
AHCKPETHE H ITPHMEHCHE MATCMATHKC, KA0 H AKTHBHO y'IC[][I‘]C KaHAHJaTKHHC Ha HAYYHHM CKYTIOBHMA
M ceMMHapHuMa 1noceeheHMM JMCKPETHO] MAaTEeMATHIIN, KAO U MATCMATHIIH YOITLITE.

5. llpepnoxenn MenTOp AOKTOPCKE AHCCPTAIH]e

MHCTUTYT 34 maTeMaTuky M uHpopMaTHky IlpupoaHo-maremMarnakor Gakyareta YHHBEP3UTETA
y Kparyjepity je 3a menropa ose ancepraiutje npeutoxuo jap Joseda Kpatuny, nayunor capetnnxa
Martematnukor uHetutyra CAHY y Beorpany. Komera Kpatuua je jesan o1 soachux jgomahux
UCTpaXkuBaua y odnacTuMa KoMOHHATOPHE ONTHMUI3AIIM]E H TeOpHje rpadoBa, IJI¢ Ce U Ca TEOPHJCKOT
M Cd pauyHAPCKOT CTAHOBHMIITA M3Y4YaBajy U peliapajy Bauu acriektn N P-TeIKNX rpa)OBCKMX MHBa-
pujanti. Taxole je umao Hayune onpHIOCE M Y 0BJIACTHMA: ATIPOKCUMATHRHE METOJIE H XEYPUCTHKE,
JINCKPETHM JIOKAIMJCKU NPpODBIeMH, BEIITAUKA MHTEIMIEHIMja, AMCTPUOYHPAHM AJIFOPUTMH, KA0 U
onepanuoHa ucrpakusamd. Jp Kpatuua je y TuM oBlacTHMA y IOCHCILUX JIBAJICCETAK FOJIMHA
objaBuo Bumie jgecetnHa pajioa y Bojichum mehyHapoanum u jgoMahuM gaconucuma, a 1LeroBu
Pa/I0BH CY LUHMTHUPAHM BHILIE CTOTHHA NnyTa. bBHO je MEHTOp MeT ycrneuo oj0panLeHiX JIOKTOPCKIX
JmcepTanja, unau je ypehusaukor onbopa uaconuca COMSY S u YU JOR, a peuenszupao je suiue
o1 100 pagosa 3a pasue mehynapoaue yaconuce. Cae jiosarHe HHGOPMAIME O HEMY CE MOTY BHJICTH
ua http://www.mi.sanu.ac.rs/ jkratica .

6. Hayuna obuacT nuceprauuje

[Ipeanoxena Tema aucepranuje npunajaa Hayunoj obnacrn MaTtemaTHka, yika Hayuna obiact
Juckperna maremarHka. Y JIMCEPTALMJH & KOPHCTE TCOPUJCKH PE3yJNTATH M3 0BJIacTH JAMCKPETHE
MATeMATHKE M Teopuje rpadosa, KAo 1 HEKH eeMENTH eKcTpeMale Teopuje rpadosa. Mako ce To Ha
MPBH ITOTJIC HE BY/IH, OBA TEMA 3aXTeBa M 100PO NO3HaBabe HEKUX JAPYIUX 00IaCTH: KOMOHHATOPHE
ONTHMM3AIM]E, MATEMATHUYKOT MO/CIIHPALA, AIPOKCHMATHBHUX METO/IA U XCYPHCTHKA, OTICPAIMOHUX
MCTPAKHBAILA KAO M HYMEPHUKE MATEMATHKE.

7. Hayuuna obaact uwianosa Komucuje

HAp bojana boposuhanun (npeice/iHik komucuje) je BaHpeann npodecop Ha I1pupoano-mate-
maTHukoM (akynrery Yuusepsutera y Kparyjesiy, yxa Hayuua obnact [uckperna mateMarka.



Bojana boposuhanun ce 6apn HCTpaKUBamkLUMA y OOIACTH CIIEKTPAIIHE U XEMHU]CKe TeopHje rpadoa.
Ob6nacr wenor uHTepecopama je y Hajeehoj Mepy excTpemaiia Teopuja rpadosa, 0JIHOCHO KapakTep-
u3aija rpadosa Koju AocTuky Hajeehy/HajMaby BPEAHOCT PasinuuTHX IPadOBCKUX MHBAPH]AHTH,
y3 oapehupame orosapajyiux ropmux/10m1x rpaHuLA.

Hp Anexcanpap Casuh je Banpeanu npodecop Ha Marematuakom akyitery Yuusepsurera y
Beorpany, yxa nayuna obnact Hymepuuka MaTeMaTHKa ¥ ONTHMM3alMja. Y MOCIese BpeMme ce y
najsehoj mepu GaBn obnacTuMa KOMOMHATOPHE ONTUMM3ALIM]E M TeopHje rpadoBa, Majia ce HABHO U
NpoDdIEeMHMA NTAKOBAHA H MPUAPYKHBAILA,

8. Kparka onorpadmja kanaupara

Muwmua Muimsojesuh [lanac je pohena 30. 05. 1988. y Kparyjesuy. 3aspumia je OLL
"Crauncnas Cpemuesuh" 2003. romune ca oanuunum ycrexom. Mcre roamue ymucana je Ilppy
KparyjeBauky rHMHa3ujy KOjy je 3aBpLIMIA CA O/UIMYHHM ycreXoM. TOKOM rMMHAa3MjCKOr HIKOIO-
BAlbd YUCCTBOBAJA HA TAKMUHCIHMMA M3 MaTeMaTuke u Ouonoruje. OCHOBHE AKAJIEMCKE CTY/IM]E Ha
[pupoano-marematnuku pakynrer y Kparyjeriy, cMep MatemaTnka, ynucana je mkoncke 2007/08
rojuue, a sappumna y cenrtem6py 2010. rojuue ca npoceunom oucnom 9,23. Mactep cryauje Ha
[pupoano-maremaTnukoM GakynTeTy, CMEP TCOPHjCKa MATEMATHKA, yrucana je mxoucke 2010/11 ro-
JMHE M II0JI0MMIIA j¢ MCITMTE Npe/ABUlEHE IIPOrpaMoM OBHX CTY/IMja Ca IIPOCEYHOM olieHoM 9,75. Mac-
TEP Paji O/ HA3UBOM "171- AMMEH3HONAIIHE MHOIOCTPYKOCTH" ofnbpannia je 29. arrycra 2012, roauue
Ha llpuponHo-matematuukoM (akynrery y Kparyjesily, ca ouenom 10, o1 pyKoBoACTBOM 11pod.
ap Mupociase Ilerpopuh-Toprames. JlokTopeke akajeMcke CTYAMJC je yIMcana Ha CTYAMJCKOM
nporpaMmy Marematuka, takohe Ha Ilpupoano-matematniukom dakyarery y Kparyjesiy mkoscke
2012/2013. roamue, rje je nojaokKuIa CBe HCIMTE NpeaBuleHe MIAHOM M NPOrPaMOM ¢4 [IPOCCUHOM
oucHom 10.

9. lel'['.-'le,u HAYTHO-HCTPAKHBAUKOD Paja Kan/uaara

Muuia Munusojesuh Jlanac ce 6aBu HayuHO-HCTPAKHBAYKAM PAjoM y obiactuMa Teopuja
rpadoBa, AUCKPETHA MAaTEMATHKA 1 orntuMu3aipa. J1o caja je o6jasuna asa nayuna paja y mehy-
HAPOJ/IHHUM HAYYHHM YaCOIIMCHMA M YYECTBOBANA Y pajly JBe MaTeMaTHuke KoH(epenunje. LlTto ce
THYE YyKe 00IacTH JOKTOPCKE AMCEPTALMje, ABA HAYUHA PAJid CY TPEHYTHO y NPOLECY peleH3Hje y
HAyYHHM 4acOIHCHMA.

9.1. PajioBu u3 y:xe 06,1aCTH IOKTOPCKE AUCepTalMje

I. M. Milivojeviec Danas, Mixed metric dimension of flower snarks and wheels, Arxiv
preprint, 2001.09333. januar 2020 - na penensuju.

2. M. Milivojevic Danas, J. Kratica, A. Savi¢, Z. Maksimovié¢, Some new general lower
bounds for mixed metric dimension of graphs, Arxiv preprint, 2007.05808. jul 2020 - na
PELEH3M]H.

9.2, Ocraam pajioBu n3 00JIACTH JUCKPETHE MATEMATHKE

3. T. Divnié¢, M. Milivojevié¢, Lj. Pavlovié¢, Extremal graphs for the geometric-arithmetic
index with given minimum degree, Discrete Applied Mathematics, Vol. 162, 2014, 386-
390, ISSN: 0166-218X; M22,IF2014 = 0.862 (oblast: Mathematics, Applied, 131/257).

4. M. Milivojevié, Lj. Pavlovié, The Variation of the Randié¢ Index with Regard to Mini-
mum and Maximum Degree, Discrete Applied Mathematics, Vol. 217, Part 2, (2017), 286-
293, ISSN: 0166-218X; M22, IF2017 = 1.008 (oblast: Mathematics, Applied, 120/252).



5. M.Milivojevié¢, Lj. Pavlovié, On the geometric-arithmetic index, 14th Serbian Mathe-
matical Congress, Kragujevac, Serbia May 16-19, 2018 Book of Abstracts p. 126 (M64).

6. M. Milivojevié Danas, Z. Maksimovié, A. Savi¢, J. Kratica, Problem optimalne funkcije{k}-
pakovanja za grafove cvetnih latica, IX simpozijuin "matematike i primene”, Beograd,
30. novembar - 1. decembar, 2018 Knjiga apstrakata str. 28 (M64).



3JAK/bYUAK

Ha ocnosy cBera usnosxenor Komucuja sakmbyayje na:

¢ Kananmar Mummua Muimnsojenh [lanac ucrymapa cse CyIITHHCKe 1 (opmarHe 3axTeBE KOjU
Ce Tpaxke OJI KaHAH/IAaTa 32 U3pajIy JOKTOPCKe HcepTaImje;

© TpeMIokeHa TeMa 3a M3pajay NOKTOPCKE JMCEPTAIMje je MOTMYHO HAYYHO 3aCHOBAHA, BPJIO
3HAYAjHA, HHTEPECAHTHA, KA0 H aAKTYe/IHA.

36or Tora ca 3a10B0LCTBOM Mpetakemo Hacrasno - nayunom sely [IpUpO/HO - MATEMATHIKOT
haxyrrera y Kparyjesiy u Behy 3a mpuposto - MaTeMaTHuke Hayke Vnusepsurera y Kparyjesiy na
ce TeMa 1ox HasuBoM " MeloBuTa MeTpHIKA JUMEH3Hja rpadoBa” IIPHXBATH KAo TeMa IOKTOpPCKE
aucepTanyje u ox06pn kanaugary Mummun MumBojesuh danac mena H3pajd, Kao M Ja ce 3a
MeHTOpa AOKTOpPCKe auceprauuje mvenyje ap Josed Kparnua.

VY Kparyjesity,
10. aBrycr 2020. romume

YJIAHOBU KOMUCUJE
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